Matematicas II Julio 2025

2.1 Se dan las matrices
-2 1 1 2 3 =1
A= , B= y C= )
3 =2 0 -1 -3 3

2.1.1 (1.25 puntos) La matriz X solucién de la ecuacion (A‘1 X )_] = A (32 A)_]

Obtener:

2.1.2 (0.5 puntos) El determinante de la matriz (3 A° 3)2 .
2.1.3 (0.75 puntos) Los valores de a y b, si existen, talesque a B'” + bB” = A + C.

Solucion:
2.1.1 ;Matriz X? / (A7 x )" = A(B” A"

Considerando la siguiente propiedad de matrices:

(A7 x)' =x"(a")"'=x"4A
(B a)' =2 ()

Operemos con la expresion (A~ x )" = A (B> A)”

(AB)'=B" A" —

X' A=Aa" (B x'aA=1(B)"; x'a=()
Multiplicando por la derecha por A”,
XA =B A x'I1=(B) A" x7'=(B) A

Aplicando la propiedad anterior: X' = (A B’ )_], por lo tanto, X =A B.

1 2\(1 2 1 0 -2 1
Calculemos Bzz( J jz( j:I - X:ABZ=AI=A:( 3 J

0 -1)\0 -1 0 1 -2
somaim: x<[2 !
otucion: = 3 _2-

2.1.2 Caleular ‘ (34° BY

Considerando las propiedades de los determinantes: |A B| = |A| |B| y |n A| =n’ |A| (por ser A 2x2)
‘ (34° BY H3A5 B[ =(-9F =81
347 B|=3" |4 |B|=9|4] |B|=97 (-1)=-9
=7 Tl=ams=1 y =)
B I

‘:_1

Solucion: ‘ (3 A’ B)Z ‘: 81.



213);ab?/aB”+bB”=A+C

Efectuemos los cdlculos necesarios:

-2 1 3 -1 1 0
A+C= + =
3 =2 -3 3 0 1
En el apartado 2.1.1 hemos calculado que B> = I. Por tanto, de las potencias de B sabemos:
B'=B; B°=I, B=BB=IB=B; B=BB=II=1I ..
Luego, para n impar B"=B y

para n par B'=1
Porloque B =1y B’=B

100 00 1 0 1 2 a+b 2b
aB"+bB " =al+bB=a +b =
0 1 0 -1 0 a—b

Hay que resolver la ecuacion matricial:

de la 2% ecuacion: b = 0

a+b=1 )
a+b 2b 1 0 sustituyendo en las otras dos:
= —<2b=0
0 a-b 0 1 a+0=1 a=1
a-b=1 - - a=1
a-0=1 a=1

Finalmente, la solucion de la ecuacion matriciales a=1 y b =0.

Solucion: a=1 y b=0.



