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PROBLEMA A.2. Dadas las rectas de ecuaciones 
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se pide: 

a) Justificar que las rectas  r  y  s   se cruzan.  (4 puntos) 

b) Calcular razonadamente la distancia entre las rectas  r  y  s.  (3 puntos) 

c) Determinar la ecuación del plano  π   que es paralelo y equidistante a las rectas  r  y  s. 

  (3 puntos) 
 

Solución: 

a) Para comprobar que las rectas  r  y  s   se cruzan calculemos punto y vector director de cada una de ellas. 
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Procedamos a comprobar que las rectas se cruzan. Vamos a realizar los cálculos de dos formas distintas. 

Primera forma. 
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Veamos si las rectas se cortan, para ello resolvemos el sistema formado por las cuatro ecuaciones 

que definen las rectas, 
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La segunda y tercera ecuaciones son incompatibles, coeficientes de incógnitas proporcionales pero 

no los términos independientes, por lo tanto el sistema no tiene solución. 

 

Rectas con vectores directores no paralelos y que no se cortan, las rectas  r  y  s   se cruzan. 

 

Segunda forma. 

Estudiar y comparar los rangos de las siguientes matrices: 
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b) d(r,s) 

Como las rectas  r  y  s   se cruzan podemos calcular la distancia entre ellas mediante la expresión: 

[ ]

[ ]

..3
6

18
),(

636)2()4(4

)2,4,4(244
11

11

01

41

01

41

011

411

1818)(

504

211

011

,,

,,
),(

222

lusrdFinalmente

vv

kjikji

kji

vv

anteriorapartadoelencalculadoPPvv

vv

PPvv
srd

sr

sr

srsr

sr

srsr

==

==−+−+=×

−−=−−=
−

+
−−

−
−

=−−=×

=−==

−

−

=

×
=

 



También podemos calcular la distancia entre dos rectas que se cruzan de esta otra forma. 

Vamos a buscar un punto de la recta  r  y otro punto de la recta  s  de forma que el vector que forman estos 

dos puntos sea perpendicular a las dos rectas, de esta forma la distancia entre las dos rectas será la 

distancia entre esos dos puntos. 

Sea  P  un punto cualquiera de  r, 
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Sea Q un punto cualquiera de  s, 
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Luego  )54,2,( ++−+= λλµλµPQ  

Buscamos los valores de  λ  y  µ  de forma que sr vPQyvPQ ⊥⊥  
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c) Ecuación del plano  π   que es paralelo y equidistante a las rectas  r  y  s. 

La ecuación de este plano vamos a obtenerla de dos formas, análogamente a lo realizado en los apartados 

anteriores. 

Primera forma. 

))()2,4,4(// bapartadodelvvnsyrComo sr −−=×=→ ππ  

Luego el plano  π   paralelo a  r  y  s  tiene por ecuación: 4 x – 4 y – 2 z + D = 0   y debe cumplir 

que  d( π, r ) = d( π, s )   
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El plano  π  será:  4 x – 4 y – 2 z + 19 = 0 
 

 

 



Segunda forma. 

Considerando el proceso de resolución del apartado b), en la segunda forma, el plano  π   pasará 

por el punto medio del segmento de extremos P0 y Q0  y sus vectores directores serán los de las 

rectas  r  y  s, 
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La ecuación del plano  π   la obtenemos de la siguiente forma, 
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El plano  π  será:  4 x – 4 y – 2 z + 19 = 0 
 


