Matematicas II Junio 2010

PROBLEMA B.2. Sea r la recta de vector director ( 2, — 1, 1 ) que pasa por el punto
P=(0,3,-1). Se pide:
a) Hallar razonadamente la distancia del punto A =(0, 1,0) alarecta r. (4 puntos)
b) Calcular razonadamente el dngulo que forma la recta que pasa por los puntos P y A con
larecta r en el punto P. (4 puntos)
c) Si Q es el punto donde la recta r corta al plano de ecuacion z = 0, comprobar que el
triangulo de vértices APQ tiene dngulos iguales en los vértices P y Q. (2 puntos)

Solucion:
De la recta r conocemos un punto y su vector director, es decir:
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pero como o. es el dngulo entre dos rectas ( o < 90° ) entonces o. = 56 7891°
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Obtengamos el punto Q,
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La interseccion de esta recta con el plano 7z = 0 la obtenemos resolviendo la ecuacion:
-1+1=0 — A=1

x=2.1=2
Por lo tanto el punto de corte serd: y=3-1=2 — 0(2,2,0)
z=-1+1=0
El triangulo APQ serd,
(0 3 -1 Los dngulos que tenemos que comprobar que son iguales
0,3,-1) son:
B=(PAPQ) y y=(QAQP)
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Como cosff=cosy y By y sondngulosde un triangulo (f y y < 180°) entonces p =y, que es lo que
queriamos comprobar.



