Matematicas II Junio 2017

x+y—z+1=0

PROBLEMA A.2.Se dan el puntoP=(1,1,1),larecta r:{x+2y—z—]:0 y el plano

m: X +y + z =1 Obtener razonadamente, escribiendo todos los pasos del razonamiento
utilizado, las ecuaciones de:
a) El plano que contiene al punto P yalarectaa r. (2 puntos)
b) Larecta s que pasa por el punto P y es perpendicular al plano w, la distancia del punto
P al plano n y el punto de interseccion de larecta s con el plano ©n. (2+2+2 puntos)
¢) El plano ¢ que contiene a larecta r y es perpendicular al plano 7. (2 puntos)

Solucion:
a) ;Plano 6?/ Pe o y rco
Obtengamos la ecuacion paramétrica de r (para tener punto y vector director de r).

1
En la recta r, 2=2—]=1¢0
. x+ty=—-I+z
Por tanto resolvemos el sistema: r:
x+2y=1+z
‘—]+z 1‘
1+ 2 =2+42z-1-
x= ; = j Z=—3’+z x=-3+A4
- riyy=2 AeR -
‘] —1+z Z:l
1 I+
y:+=1+z+l—z=2
P(-3,2,0)
— riq.
v.(1,0,1)

Elpunto P (1,1, 1) & r(segunda coordenada #2), luego podemos construir el plano pedido.
punto  P(1,1,1)

: . v(1,0.1)
vectores directores :
PP(4,~1,1)
x—=1 y—-1 z-1
La ecuacion general del plano o la obtenemos: 1 0 1 |=0
4 -1 1
(x—])‘ 01 —(y—])‘] ]+(z—])‘] 0 ‘:0
-1 0 4 1 4 -1

x=D.1-(y=1).(3)+(iz-D.(-1)=0
x—=1+3y—-3-z+1=0
x+3y—-z—-3=0

Solucion: o: x+3y-z-3=0



b)
b)) jrecta s? / Pes y sz

{punto P(] 1, ])
S 5

‘ vector director, como s L7t —:v = n_; = (] .1, ])
x=1+1
La ecuacion paramétrica de la recta s serd: s:qy=1+1 AeR
z=1+1

b)) jd(P,m)?. P(1,1,1) y mx+y+z=1 > mx+y+z-1=0

I1+1+1-1
_tedri-d 2*/_ d(P,yz)=2*/§ul
N Vr 3
b3) ;s w?
Sustituyendo los valores de x, y, z de la ecuacion paramétrica de la recta r en la ecuacion del plano
T,
I+ A+1+A+1+A=1
3+34=1 Q=sNrm
3A=1-3 .
3A==-2 0= ]_3’]_3’]_2 - i,i’i
/1:—_2 3 3 3 3 3 3
3
Solucion: s Nrw = i,i,i
3 3 3
c);Plano 0?/ rco y o lx
punto R(—S,Z,O)
o: i rco — uzvr(],O,I)
vectores directores : L.
oclrx — v=nll,1,1)
x+3 y=-2 z
La ecuacion general del plano o la obtenemos: 1 0 1{=0
1 1 1
(+3)01(2)11 1 0
x R— R—
T A T A VA (i
(x+3).(-DH)—(y—2).0+z.1=0
—x—3+z=0
—x+z-3=0

Solucion: o: —=x+z-3=0



